w luciamali.com Enunciados - 1/2

Reales, radicales y logaritmos

Conserva los datos originales. Trabaja en los reales. Log sin base indicada significa base 10.

1. Conjuntos numéricos

Clasifica en N, Z, Q e irracionales. En 1c no se indica el patron; en 1d se repite el 6.

1a —1/49 1b ,3/125 1c —(0,987654... 1d (),21366666...
e 2 1t 3.6 1g (_5)2 1h _%

2. Union e interseccion de intervalos

Calcula AN By A U B, tanto en intervalo como en desigualdad.

2 A=[-3,6), B=(2, o) ® A=[0,2,5), B=(~0,4)

22 A=(—c0, —2), B=(-2,00) 24 A=(=5,4], B=I[4,5]

3. Inecuaciones con valor absoluto

3 |5x—-21>8 3 | —2x+11<L3

4. Simplificacion de radicales

4a 12 b 18 [ ¢

125 X

*3/0,0016 A
4e 3 4 6 0.001
V2y /2 ’

4 / 4h
g 3 16y2 6 /5 25
4i m 4j 3 Si/z

ﬁ‘
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w luciamali.com Enunciados - 2/2

Reales, radicales y logaritmos

5. Extraccion de factores

5a 3 5b 5¢c
vV 27a*b> 3247 343

25b° a
6. Racionalizacién
6a 2\/5\/_5\5 6b \/g\_/g\/ﬁ 6c \/§1\/§
6d \/76_2 6e \/g\/_?ﬁ
7. Calculo de logaritmos
2 log, 512 ™ 1og(0,00001) 7 Jogs (ﬁ) 7d log\/g 27
" logs V27 " loga /8 9 log, 1 ™ Iny/e?

8. Relaciones logaritmicas

®2 logx=3—4logz+ 3logy
® Inx=2-3lnz—%lny

9. Desarrollo de logaritmos

9a 5
log < Vb’ >

104/ 3
9b ]n <4 3 e3>
Vy
9c
3/ 0,00142B

log 10001/AB
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w luciamali.com Actividades de octubre de 2026

Soluciones razonadas

1. Conjuntos numéricos

1a.

1b.

1c.

1d.

1e.

Una raiz con signo menos

-7
\49 = 7, por tanto —\49 = -7. Es entero y racional, pero no natural. El menor conjunto de la lista que lo contiene
esZ.

La raiz cubica exacta

5

Como 5° = 125, /125 = 5. Pertenece a N, Z y Q. El conjunto mas pequefio de los propuestos es N.
Un decimal sin patrén indicado

No determinado

La escritura —0,987654... no especifica como continta. Puede completarse de forma periédica y ser racional, o
de forma no periddica y ser irracional. No basta un comienzo decimal para decidir. No es natural ni entero. Si se
pretendia un periodo, hay que senalarlo expresamente.

Un decimal periédico mixto

641
3000

El 6 se repite indefinidamente después de 213. Es peridédico mixto: (2136 — 213)/9000 = 1923/9000 = 641/3000.
Es racional, pero no entero.

Un multiplo de pi
27

Si 21 fuera racional, al dividir entre 2 también lo seria 11, lo cual es falso. Por tanto, 21T es irracional.

1f. Un decimal finito

19.

1h.

18
5

3,6 = 36/10 = 18/5. Es racional no entero. Todo decimal exacto puede escribirse como una fraccion.

Un cuadrado de base negativa

25

(—5)2 = (-5)(-5) = 25. Es natural y, por inclusion, también entero y racional. No es lo mismo que -52=-25.

Una fraccion negativa

—7/3 es cociente de enteros con denominador no nulo. Como 3 no divide a 7, no es entero: es racional no entero.

2. Uniodn e interseccion de intervalos

2a.

Intervalos que se solapan

ANB=(2,6), AUB=[-3, )
La parte comun exige x > 2y x <6: AN B = (2, 6). Al reunir ambos se cubre desde -3, incluido, hacia la derecha
sin limite: A U B = [-3, »), equivalente a x = —3.
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w luciamali.com Continuacion

Soluciones razonadas

2b. Un intervalo contenido en otro

ANB=[0,2,5), AUB=(—00,4)
Todo A esta contenido en B. La interseccion es A: 0 < x < 2,5. La unién es B: x < 4. El 0 se incluye en la
interseccion; 2,5 y 4 quedan excluidos en sus extremos respectivos.

2c. La recta salvo un punto
ANB=@, AUB=R-{=2}

No hay nimeros que sean simultdneamente menores y mayores que -2: A N B = @, sin soluciones. La union es
(=%, =2) U (-2, ), equivalente a x < -2 0 x > -2, es decir, x # —2. No se puede cerrar el hueco del -2.

2d. Dos intervalos que se tocan
ANB={4}, AUB=(-5,5]

El 4 pertenece a ambos, y es el Unico punto comun: A N B = {4} = [4,4], equivalente a x = 4. La unién cubre =5 < x
<5: (-5,5].

3. Inecuaciones con valor absoluto
3a. Valor absoluto mayor que ocho

(—oo, - g) U (2, o)

[5x — 2| > 8 equivale a 5x — 2 < -8 0 5x — 2 > 8. De aqui, x < —6/5 0 x > 2. Los extremos no se incluyen porque la
desigualdad es estricta.

3b. Valor absoluto acotado

[_ 1 ’ 2]
-3 <-2x+ 1< 3. Restando 1: -4 < -2x < 2. Al dividir entre -2 se invierten las desigualdades: 2 2x = -1. La
solucion es [-1,2], con ambos extremos incluidos.

4. Simplificacién de radicales
4a. Reducir el indice de una raiz

4

Vs

125 = 5°. Entonces '2\125 = 512 = 514 = 45,
4b. Una raiz par y el signo de x

i

La raiz de indice par siempre es no negativa. Como X0 = |x|6, 18\/(x6) = |x|6/18 = ¥/|x|. ¥x no sirve si x < 0. Dominio:
todos los reales.

4c. Una raiz de un decimal exacto

\/g

5
0,0016 = 16/10000 = 1/625 = 5™, Su raiz octava es 5~ /2 = 1\/5 = \5/5.

4d. Dividir raices de distinto indice
- 13/45
1024 = 2'%y 128 = 27. El cociente es 2'%° 7 7% = 250~ 6345y = 271345 Equivale a 1/(**V8192).
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w luciamali.com Continuacion

Soluciones razonadas

4e. Tres raices anidadas

32

Desde dentro: ¥/2 = 2173, (2¥/2) = 22", Al multiplicar por 2 queda 2%, cuya raiz cibica es 2°° = *V32.

9

4f. Raiz sexta de una milésima

V10
10
0,001 = 107, La raiz sexta es 107>® = 1072 = 110 = V10/10.
4g. Un cuadrado bajo una raiz octava

\/ 4lyl

16y2 = (4]y)% y 4ly| = 0. Por tanto, 8V(16y?) = “N(4y|). No se puede sustituir |y| por y si y < 0. Dominio: todos los
reales.

4h. Una raiz dentro de otra

9

/5

Al componer raices se multiplican sus indices: 2518 = (52)1/18 =5"9 =9
4i. Producto bajo una raiz octava

32

vV 128

4\8 = 234 El producto interior es 2”4, Su raiz octava es 273 = 32128,
4j. Cociente de raices anidadas

10

El numerador es 5

6

12.213 E| denominador es 50" = 2'6.5"3_ A| restar exponentes queda 216.516 = 6y40,

5. Extraccion de factores
5a. Extraer cubos perfectos

Sab\3/ ab?

27a*p® = (3ab)3-ab2. La raiz cubica permite sacar 3ab conservando su signo: 3ab-\3/(ab2). No hacen falta valores
absolutos al extraer una potencia de una raiz impar. Dominio: a y b reales.

5b. Extraer factores de un cociente

4a3v/2a

S1bl
Para que exista en los reales: a = 0 y b # 0. Escribimos 32a’ = 16a°2a y \/(25b2) = 5|b]. Como a =0, \/(ae) =a°.
Resultado: 483\/(28)/(5|b|).

5c¢. Una variable en el denominador radical

77/ Ta
e a>0

2

El cociente 343/a° debe ser positivo y estar definido, asi que a > 0. Separando 343 =49-7 y a’ = a’aresulta

77/(aVa). Racionalizando con Va: 7V(7a)/a’.
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w luciamali.com Continuacion

Soluciones razonadas

6. Racionalizacion

6a.

6b.

6c¢.

6d.

Ge.

Un radical en el denominador

N

2
Multiplicamos numerador y denominador por V2. Queda (4 - V6)/2 = 2 — \6/2. El primer término es 2, no 4.

Simplificar antes de racionalizar

1-v2

Dividimos cada término por \5: V5/<5 = 1 y ¥10/7/5 = V2. Resultado: 1 - V2. También se obtiene multiplicando por
V5N5.

Usar el conjugado de una diferencia

22 +4/3

5
El conjugado es V8 + V3. El denominador pasa a 8 - 3 = 5; el numerador es V8 + V3 = 2v2 + V3. Resultado: (2V2
+/3)/5.

Conjugado con un término entero

27 +4
Multiplicamos por (N7 + 2)/(N7 + 2): 6(N7 + 2)/(7 — 4) = 2(N7 + 2) = 2\7 + 4.
Racionalizar un denominador negativo
5v2 +6v/5
T 13

El conjugado es V5 + 3v2. El denominador vale 5 - 18 = —13. El numerador es V50 + 3120 = 5v2 + 6+5.
Resultado: —(5V2 + 6v5)/13. El signo negativo coincide con el denominador original.
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w luciamali.com Logaritmos

Soluciones razonadas

7. Calculo de logaritmos

7a - 7b | D=-5 T7c 1Y — 7d —
109g2 512=9 | og(.O,.()OOO )=-5 logs (243) =_-5 logﬁ 27=6
512 = 2°. Por definicion, Sin base indicada, log se 243=3°y1/243=3""Por  Sj(\3)* = 27, entonces 32 =
log,512 = 9. toma en base 10. Como tanto, log,(1/243) = -5. 3% Asi,x/2=3yx=6.
0,00001 =10 ~, el resultado
es —5.

re logs v/ 27 :% 7t 10g2\/_:% 79 log,1=0 7h lns/ezz%

V27 = 3%, El logaritmo en V8 = 2%2. Por tanto, log,,(V8) T es positivoy distinto de 1, *V(e?) = ?”. El logaritmo

base 3 es 3/2. =3/2. \szlriclj(; qésniz uﬂr(l)a_bfsli - natural deshace la
' 109 exponencial: In(e2/5) = 2/5.

=0.

8. Relaciones logaritmicas

8a. Despejar una relacion logaritmica
10001/y
X = T

Todos los logaritmos son decimales y x, y, z > 0. Escribimos 3 = log 1000, -4 log z = —Iog(z4) y (1/2) log y = logy.
Asi, log x = log(1000y/z*) y x = 1000+y/z*.

8b. Despejar con logaritmos naturales

62

X =-5=
Z3yZ/3

Con x,y, z> 0, escribimos 2 = In(e2). Las restas de logaritmos se convierten en divisiones: In x = In(e2/(z

Al aplicar la exponencial, x = e2/(23-y2/3).

3.,23)).

9. Desarrollo de logaritmos
9a. Desarrollar un logaritmo con raices

4loglal + %log b—1- %log c

Dominioreal: a# 0, b >0y ¢ > 0. El denominador exige ¢ > 0; el argumento positivo exige b >0y a # 0. Iog(a4) =
4 loglal, Iog(5\/b3) =(3/5)log b, log10=1y Iog(\/c3) = (3/2) log c. Al ser un cociente, se restan los términos del
denominador. Si ademas a > 0, puede escribirse 4 log a.

9b. Un producto con e dentro de In

3Inx+3—1lny

El dominio es x > 0 e y > 0: los ceros no se permiten dentro del logaritmo ni en el denominador. Separando
producto y cociente: In(x3/4) + In(e3) - In(y1/2) =3/4)Inx+3-(1/2)InYy.

9c. Constantes y variables bajo una raiz
1 1
—2+ 5logA + ¢logB

El denominador exige AB > 0 y la positividad del argumento exige B > 0; por tanto, A > 0y B > 0. El cociente
interior es 10 6-A%?.B"2. a raiz cubica lo transforma en 1072-A"2.B"®_ Al tomar logaritmos resulta -2 + (1/2) log
A + (1/6) log B.
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